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Corrigé du contrôle 1

l0lne (sin(r)) .+ cos(z)
sl11{.rtJ

e 2 (3 points)
/\

zz : 4Ji - 4,i : t ( +- lr) - s.-i'r/6.
\" '/

z: rei9 où r et d sont respectivement le module et un argument de z.

22 : r2e2i0 d'où, via la question précédentc, 12 :8 et 20 : -i -f2kr où k e Z.

Comme r est nécessairement strictement positif, Re(z) > 0 et Im(z) < 0, Ie module et un argument de z sont

respectivement 2J2 et - #

Exercice 3 (6 points)

r I: l,'+#dr:|[u,,.ru," ("))'r:; G)' :#
2. Via une intégration par parties, en posanf u(r): 

5", 
et ut(r) :

,:1,"'#0": lryl;

ft duK:l-
Jo I*u2

: farctan(u)]f
,If:
4

e 1 (2 points)
1

: cos (aLctan(/F))
1

2t/r
1

1L+ r
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I 
r'@)

I s'(')

Exerc

1.

2.

1-;, on a

[" -r ^*J, t2 "*

2
1
I
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3. Via le changement de variable u : ln(t), d.u: f Oon.

lnlo (sin(r))
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4. Via le changernent d.e variable u: f-r, tr:'tL2 donc dr :2udu. Ainsi

L : [' t-_ u' 
2u d.u

Jo I+u

Exercice 4 (  points)

1. a : (5 + 3i,)' - 4(2 +9?) : 8 - 6?.

2. Déterminons une racine de A'

Donc ô : 3 -'i est une racine carrée de 8 - 6i'

1. 1

3. Ainsi,: r(S+sz+3-i) ou z:-r(5+3i-3+2)'

Donc z:4+i ou z:I*2i.

n2r*r-ï+r+12t

: L*2r+12 +o("')

2. (r + sir'(r))t'* : ,tn(r+sin(a))/r

"tr^(t+n+o(r)) 
/x,

"(r+o(,)) 
/r

"1*o(1)

I-u2:(1 +u)(1 -u)

a2 -b2 :8

o2 + b2 : ,/t?T(-ry soit

2ab: -6

f1: 2l u(l -u)du car
Jo

I u2 ,r3l 
1

ot___l'lz 3lo

1

J

On cherche ô : a * i,btel que 52 : 8-_ 6i' Ai"ri I
t

a2-b2:8
a2 +b2: 10

ab<0

Exercice 5 (a points)

1. e'ln(e * er) : e* In (e(l + r))

: e* (t + tn(1 + r))

: (t* "++*,("'))

e

(t* "-+*,(,'))
n

n + o("')
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donc lirn (1 + sin(z))t'' : 
".

e'-cos(r) -sin(r),
:L2

, / ,\
:L- + o\r- ): .)

: 1+o(1)

donc lim
e"-cos(r) -sin(z) - 1.;;ô n2

Exercice 6 (2 points)

Soit s la fonction définie pour to1)t r e ll,Il2l par s(r) : lt"l - f (" - ]) .

\, 9 est continue sur [0,1/2] car / I'est sur 10,1/2] et sur [1/2,1].

D'autre pa.rt, s(o) : /(o) - f(I/z) et s(t/z): f(tlz) - fG): f O/2) - /(o) = -s(o)
Ainsi, comme g est continue sur [0, i/2] et g(O), 9(112) de signes contraires, on en déduit, via Ie theorèrne des valeurs

intermédiaires, qu'il existe c€ll,Ll2ltel que 9(c) :0c'est-à-diretelque/(c):l("*^l)
\ z,t

L t r.+ + o@2)- (t - + + o@2)) - (" + o(r'z))
J.


